| {380 ) |
cendo- attenzione ai precedenti ragionamenti, si ricava subito, ¢he per futiii valori di
A (o V) essa deve ridursi ad una funzione di ¥ (o A), che & un quadrato perfetto. Dun-

que il determinante del primo membro della 8) sara della forma (A +RAN+PN-1q)?, e
. Tequazione delia suddetta. corrispondenza espressa da:
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Sostituendo ora in quest’ equazione al posto di A, X i'Toro valori desunti dalle 3), 5),
ne risulterd un’ equazione di 4° grado in @, y, la quale dovrd neccssariamente oon-
tenere come fattore il primo membro della 21 delle 4), o percid liberata da esso
si ridurrd ad un’ equazione di 3° grado in @, y: '

Qv e .. Flzyy)=0,

rappresentante una curva di 3° ordine. :

11 fin qui deito pud riussumersi nel seguente teorema: :

Si posson sempre delerminare in un piano due sistemi projettivi di cerchi, -
che seghino una reita di quel piano in coppie di punti apperienentt ¢ wna me-
desima involuzione quadratica ; ¢ punti & intersezione dei cerchi corrispondentt
de” due sistemi, che non giaccion su quelle rella, son situali sopra una curve di

“topz’ ordine, che passe pei punti comunt ai cerchi di ciascun sistema ().
" Che questo modo di generazione possa applicarsi a qualsivoglia cubica, si di-
mostra con facilith. Si osservi infatti, che i coefficienti delle potenze di x, y nella
.9) dipendono dalle dedici costanti che determinano i due sistemi di cerchi 3}, B),
e dalle coordinaie dei punti p,, ps, delle quali quantitd essi son funzioni razionali
intere. Fra queste sedici quantitd, che son necessarie alla completa determinazione
della curva 9}, sussistono quattro equazioni di condizions [le 1), 2), 7)1, in modo
che dodici di esse posson esser determinate ad arbitrio. Posgiam dunqueé sempre
disporne in modo, che quei coefficienti ricevano valori tali, da rendere la 9) identica
coll’ equazione di una gqualunque curva del ters’ ordine. Ne risulta quindi quest altre

teorema : '

Una curva del terz ordine pud sempre generarsi per mezzo db due sistemi di
cerchi definiti come nel leorema precedenie, e Une simile generazione & possz‘b@le
in infniti modi. —_— : ' B

Faremo notare infine, che se la curva di'quart’ ovdine generafa da due sistemi
projettivi di cerchi, si decompone in una retta.e in una cubica, i cerchi eorrispon-’
‘denti ‘de’ due sistemi che non &i segano sulla cubica, § incontréeranno necessaria-
mente su quella refia in copﬁi‘a\ di punti in involuzione. ' ’

DELLE UNIVERSITA ITALIANE

PURBLICATO PER CURA DEL PROFESSORE

G. BATTAGLINI

Como in Novembre 18737

NAPOLI
BENEDETTO PELLERANO EDITORE

LIBRERIA SCIENTIFICA E INDUSTRIALE
Strada di Chiale, 60

(") I supposto qui che la retta, sulla’quale giace involuzione quadratica, non passi
mai per aleuno di guesti punti. . '
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SULL’ INTEGRALE f F(z) v dz, ESTESO FRA LIMITI REALI E POSITIVI,.
QUANDO LA F(z) SIA TNA FUNZIONE RAZIONALE
PER

DAVEDE BESSO

FUSN e

1. Colla decomposizione della funzione razionale, I'integrale di cui si tratia

viene decomposto in tanti termini della forma f ™ Iz d, f E%’—a}% dx, il primo dei -

quali si pud sempre esprimere in termini finiti, e il secondo pure quando sla n>1,
come si rileva facilmente coll' integrazione per parti. Resta quindi a considerare
: le dz

il cagso di n=1, cioé l’mtegrale

bupponendo dapprima che ¢ sia reale e ponendo =4 az, secondo che ¢ &
positivo o negativo, guest’ 1n1tegrale si ridarrd agli altri due:

wde [lzdo

_ i+z’J 11—z’

. ®lx de Pl do
Poniamo ora: f“_{_m-k(ﬁ), 1,1—__gc=v-(ﬁ)',

dove supponiamo che g sia reale e positivo. Bi dimosira facilmente che ambedue
queste funzioni sono sempre finite ¢ continue. La derivata della A & sempre nega-
tiva per g <1 e positiva per g>1; eppercid questa funzione che s annulla per
g=1, sard posmva ¢ decrescente da 0 ad 1, ancora positiva ma cr escente per g>1,
g dwena inflnita per g infinita. Esaminando ‘1a derivata seconda si trova inolire, che
la curva y=»Ar(8) & convessa da g=0 ad un valore di 8 che & compreso fra 3.594
e 3.592 ed & concava da questo valore di g in poi. La funzione p & anch’essa po- -
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